
Achromatické £íslo karteziánskeho sú£inu

dvoch kompletných grafov∗

Bakalárska práca

pre ²tudijný program Matematika
alebo Ekonomická a �nan£ná matematika

v akademickom roku 2020/21

vedúci práce Mirko Hor¬ák

∗bez moºnosti pokra£ovania v diplomovej práci
poºiadavka: zbehlost' v nejakom programovacom jazyku



s, t ∈ Z+ 7→ celo£íselný interval [s, t] := {z ∈ Z : s ≤ z ≤ t}

línia matice M ... riadok alebo st¨pec matice M
(M)i,j ... prvok matice M v riadku i a st¨pci j

p, q, r ∈ Z+ 7→ M(p, q, r) ... mnoºina matíc M typu p× q
(p riadkov, q st¨pcov) s prvkami z [1, r], ktoré majú vlastnosti:

prvky v líniách M sú po dvojiciach rôzne

pre kaºdé k, l ∈ [1, r], k 6= l, existuje v M línia obsahujúca k, l

1 2 3
4 5 1
2 3 4

 ∈M(3, 3, 5)

1 2 3 4 5 6
7 8 9 1 2 3
4 5 6 7 8 9

 ∈M(3, 6, 9)

Tvrdenie

Achromatické £íslo karteziánskeho sú£inu kompletných grafov Kp

a Kq je rovné max(r ∈ Z+ :M(p, q, r) 6= ∅).
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lexikogra�cké usporiadanie ... (i, j) predchádza (k, l):

(i, j)≺(k, l) df.⇔ (i < k ∨ (i = k ∧ j < l))

heuristický prístup k hl'adaniu prvkov matice M , pre ktorú
(potenciálne) M ∈M(p, q, r): (M)i,j sa vyberá náhodne

(i, j) ≺ (k, l) ⇒ výber (M)i,j predchádza výberu (M)k,l

(M)k,l 6= (M)i,l pre kaºdé i ∈ [1, k − 1]

(M)k,l 6= (M)k,j pre kaºdé j ∈ [1, l − 1]

Ciel' práce

Vytvorit' program, ktorý bude nápomocný pri odhadovaní achroma-
tického £ísla karteziánskeho sú£inu kompletných grafov Kp a Kq

pomocou heuristického hl'adania matice zM(p, q, r), p, q, r ∈ Z+.

Mirko Hor¬ák Achromatické £íslo karteziánskeho sú£inu...



lexikogra�cké usporiadanie ... (i, j) predchádza (k, l):

(i, j)≺(k, l) df.⇔ (i < k ∨ (i = k ∧ j < l))

heuristický prístup k hl'adaniu prvkov matice M , pre ktorú
(potenciálne) M ∈M(p, q, r): (M)i,j sa vyberá náhodne

(i, j) ≺ (k, l) ⇒ výber (M)i,j predchádza výberu (M)k,l

(M)k,l 6= (M)i,l pre kaºdé i ∈ [1, k − 1]

(M)k,l 6= (M)k,j pre kaºdé j ∈ [1, l − 1]

Ciel' práce

Vytvorit' program, ktorý bude nápomocný pri odhadovaní achroma-
tického £ísla karteziánskeho sú£inu kompletných grafov Kp a Kq

pomocou heuristického hl'adania matice zM(p, q, r), p, q, r ∈ Z+.

Mirko Hor¬ák Achromatické £íslo karteziánskeho sú£inu...



lexikogra�cké usporiadanie ... (i, j) predchádza (k, l):

(i, j)≺(k, l) df.⇔ (i < k ∨ (i = k ∧ j < l))

heuristický prístup k hl'adaniu prvkov matice M , pre ktorú
(potenciálne) M ∈M(p, q, r): (M)i,j sa vyberá náhodne

(i, j) ≺ (k, l) ⇒ výber (M)i,j predchádza výberu (M)k,l

(M)k,l 6= (M)i,l pre kaºdé i ∈ [1, k − 1]

(M)k,l 6= (M)k,j pre kaºdé j ∈ [1, l − 1]

Ciel' práce

Vytvorit' program, ktorý bude nápomocný pri odhadovaní achroma-
tického £ísla karteziánskeho sú£inu kompletných grafov Kp a Kq

pomocou heuristického hl'adania matice zM(p, q, r), p, q, r ∈ Z+.

Mirko Hor¬ák Achromatické £íslo karteziánskeho sú£inu...



lexikogra�cké usporiadanie ... (i, j) predchádza (k, l):

(i, j)≺(k, l) df.⇔ (i < k ∨ (i = k ∧ j < l))

heuristický prístup k hl'adaniu prvkov matice M , pre ktorú
(potenciálne) M ∈M(p, q, r): (M)i,j sa vyberá náhodne

(i, j) ≺ (k, l) ⇒ výber (M)i,j predchádza výberu (M)k,l

(M)k,l 6= (M)i,l pre kaºdé i ∈ [1, k − 1]

(M)k,l 6= (M)k,j pre kaºdé j ∈ [1, l − 1]

Ciel' práce

Vytvorit' program, ktorý bude nápomocný pri odhadovaní achroma-
tického £ísla karteziánskeho sú£inu kompletných grafov Kp a Kq

pomocou heuristického hl'adania matice zM(p, q, r), p, q, r ∈ Z+.

Mirko Hor¬ák Achromatické £íslo karteziánskeho sú£inu...



lexikogra�cké usporiadanie ... (i, j) predchádza (k, l):

(i, j)≺(k, l) df.⇔ (i < k ∨ (i = k ∧ j < l))

heuristický prístup k hl'adaniu prvkov matice M , pre ktorú
(potenciálne) M ∈M(p, q, r): (M)i,j sa vyberá náhodne

(i, j) ≺ (k, l) ⇒ výber (M)i,j predchádza výberu (M)k,l

(M)k,l 6= (M)i,l pre kaºdé i ∈ [1, k − 1]

(M)k,l 6= (M)k,j pre kaºdé j ∈ [1, l − 1]

Ciel' práce

Vytvorit' program, ktorý bude nápomocný pri odhadovaní achroma-
tického £ísla karteziánskeho sú£inu kompletných grafov Kp a Kq

pomocou heuristického hl'adania matice zM(p, q, r), p, q, r ∈ Z+.

Mirko Hor¬ák Achromatické £íslo karteziánskeho sú£inu...



lexikogra�cké usporiadanie ... (i, j) predchádza (k, l):

(i, j)≺(k, l) df.⇔ (i < k ∨ (i = k ∧ j < l))

heuristický prístup k hl'adaniu prvkov matice M , pre ktorú
(potenciálne) M ∈M(p, q, r): (M)i,j sa vyberá náhodne

(i, j) ≺ (k, l) ⇒ výber (M)i,j predchádza výberu (M)k,l

(M)k,l 6= (M)i,l pre kaºdé i ∈ [1, k − 1]

(M)k,l 6= (M)k,j pre kaºdé j ∈ [1, l − 1]

Ciel' práce

Vytvorit' program, ktorý bude nápomocný pri odhadovaní achroma-
tického £ísla karteziánskeho sú£inu kompletných grafov Kp a Kq

pomocou heuristického hl'adania matice zM(p, q, r), p, q, r ∈ Z+.

Mirko Hor¬ák Achromatické £íslo karteziánskeho sú£inu...



lexikogra�cké usporiadanie ... (i, j) predchádza (k, l):

(i, j)≺(k, l) df.⇔ (i < k ∨ (i = k ∧ j < l))

heuristický prístup k hl'adaniu prvkov matice M , pre ktorú
(potenciálne) M ∈M(p, q, r): (M)i,j sa vyberá náhodne

(i, j) ≺ (k, l) ⇒ výber (M)i,j predchádza výberu (M)k,l

(M)k,l 6= (M)i,l pre kaºdé i ∈ [1, k − 1]

(M)k,l 6= (M)k,j pre kaºdé j ∈ [1, l − 1]

Ciel' práce

Vytvorit' program, ktorý bude nápomocný pri odhadovaní achroma-
tického £ísla karteziánskeho sú£inu kompletných grafov Kp a Kq

pomocou heuristického hl'adania matice zM(p, q, r), p, q, r ∈ Z+.

Mirko Hor¬ák Achromatické £íslo karteziánskeho sú£inu...


